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1. Κατασκευή αυτόματου στοίβας μιας γλώσσας που
δίνεται με λεκτική περιγραφή

Σχεδιάστε ένα αυτόματο στοίβας για τη γλώσσα που δέχεται τις λέξεις w∈ {a,b}* 
με ίσο αριθμό a και b.

Χρησιμοποιούμε ένα ειδικό σύμβολο c ως ένδειξης τέλους για τη στοίβα.
• Π.χ.  (s, e, e ) = (q, c)
Στη στοίβα καταχωρούμε ότι την περίσσια από a ή b που είδαμε μέχρι τώρα.

M=(Q, Σ, Γ, δ, s, F) ,  Q={s,q,f},  Γ={a,b,c},  F = {f}
1. ( (s, ε, ε) , (q, c) )
2. ( (q, a, c) , (q, ac) )
3. ( (q, a, a) , (q, aa) )
4. ( (q, a, b) , (q, ε) )
5. ( (q, b, c) , (q, bc) )
6. ( (q, b, b) , (q, bb) )
7. ( (q, b, a) , (q, ε) )
8. ( (q, ε, c) , (f, ε) )



3Δρ. Βίκη Παπαδοπούλου

Παράδειγμα συνέχεια

Σχεδιάστε το αυτόματο στοίβας για τη γλώσσα του προηγούμενου
παραδείγματος.

x, y/ z = όταν διαβάσει το σύμβολο x και στην κορυφή της
στοίβας είναι το y, το αντικαθιστά με το z.
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2. Κατασκευή αυτόματου στοίβας μιας γλώσσας που
δίνεται με λεκτική περιγραφή

Κατασκευάστε ένα αυτόματο στοίβας για τη γλώσσα {aibjck : i,j,k≥ 0, i+k=j}
• Διαφορετικές καταστάσεις για τον έλεγχο διαδοχής συμβόλων a, b, c
• Χρησιμοποιούμε τη στοίβα για να ελέγχουμε αν i+k=j
• Πρέπει να διαβάσει αρχικά a και να θυμάται πόσα a διάβασε. 
• Όταν διαβάσει το πρώτο b να βγάζει a από την στοίβα για κάθε b που
διαβάζει

• Αν έχει και άλλα b να διαβάσει και η στοίβα είναι άδεια, να προσθέσει b για
κάθε νέο b που διαβάζει.

• Όταν διαβάσει c να αφαιρεί b από την στοίβα για κάθε νέο c που διαβάζει.

q pє,є/є

b,є/b
b,α/є

s є,є/є

c,b/єα,є/α

s ε, ε/ε

α, ε/ α
b, ε/ b
b, a/ ε c, b/ ε

ε, ε/ε
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Θεώρημα άντλησης για κατηγορηματικές
(ισχυρή μορφή)

Θεώρημα 2 (άντλησης για κατηγορηματικές).
Έστω G=(V, Σ, R, S) μια γ.χ.σ.. Υπάρχει μια σταθερά ML, τέτοια
ώστε για κάθε συμβολοσειρά w∈ L(G) με |w|≥ ML μπορεί να
ξαναγραφτεί ως w = uvxyz με τρόπο ώστε
είτε v ≠ ε είτε y ≠ ε ⇔ vy ≠ ε
|vxy|· ML και
u vn x yn z ∈ L(G) για κάθε n≥ 0.
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Θεώρημα Άντλησης: Εφαρμογή

Χρησιμοποιείστε το θεώρημα Άντλησης για κατηγορηματικές
γλώσσες για να δείξετε ότι οι παρακάτω γλώσσες δεν είναι κατηγορηματικές.

a) L1= 
Υποθέτουμε ότι η γλώσσα L1 είναι κατηγορηματική. 
Έστω Κ η σταθερά του Θεωρήματος Άντλησης για Κατηγ. Γλώσσες. 
Θεωρούμε την w =  ∈ L με |w| = Κ2 > Κ. 
Θεώρημα Άντλησης για Κατηγορηματικές Γλώσσες:

η λέξη w μπορεί να γραφτεί ως w = uvxyz
Εάν |v| + |y| = k, τότε |v| + |y| ≥ 1 . 

⇒ Aν τρομπάρουμε την w =  uv2xy2z
=> |w|= K2 + k, όπου 0 < k  · K. 
⇔ Κ2 < Κ2 +k Κ(Κ+1) < (Κ+1)2. 
Αφού Κ2 < |w|= K2 + k  <  Κ2,  η λέξη δεν ανήκει στη Γλώσσα L1(αντίφαση).
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Θεώρημα Άντλησης: Εφαρμογή
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Θεώρημα Άντλησης: Εφαρμογή
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